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1. Como A e B sdo acantecimentos incompativeis, P(ANB) = 0 e
P(AUuB) =P(A) + P(B)
Ou seja, de acordo com os dados do enunciado,
70% = 30% + P(B) < P(B) = 40%

A opcdo correcta é:

Versaol: B
Versao2: C

2. Como se trata de uma Unica ac¢do de formagdo, podem seleccionar-se

aleatoriamente°C, grupos de trés trabalhadores, que sdo os casos possiveis. Como

A . . . .1
os trés amigos constituem um Unico grupo a probabilidade solicitada é TG
3

A opcdo correcta é:

Versaol: C
Versao2: B

3. Como se trata de uma distribui¢do de probabilidade, a soma das probabilidades tem

que ser 1.
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LogoP(X=2)=z!><1—0—5
Peloque P(X =0) =P(X =2)

A opcdo correcta é:

Versaol: B
Versao2: C




4. Como f é uma fungdo afim, f"(x) = 0.
Sabe-se que h''(x) = f""(x) + (e¥)"
=0+ e*

:ex

Das quatro representacdes graficas apresentadas a Unica que pode representar a
funcdo h''(x) = e* é:

Versaol: A

Versao2: D

5. Da observagdo da parte do gréfico da fungdo f apresentada, e pelo facto da recta de
equacgdo x = 1 ser assimptota do seu grafico, podemos concluir que lim,_;- f(x) =
+o00.

. 3x limy_,-(3x) _ 3 _
Logo limye1- 205 = T r0 ~ 700 = O

A opcdo correcta é:

Versaol: C
Versao2: B

6. Se considerarmos [0B] como a base do tridngulo, temos que OB=1, sendo a altura a
medida correspondente a ordenada de A, isto é, 5. Pelo que a drea do triangulo é
1x5 5

2 2

A opcdo correcta é:

Versaol: A
Versao2: D

7. Um ndmero complexo w é um imaginario puro se arg(w) = % + km,k €Z
Logo z é um imaginario puro se g—@ =§+kn, keZes
0=c—"+kn, k€Ze
e0=—"+km, keZ

Parak =1, 0=5§

A opcdo correcta é:

Versaol: D
Versao2: A




. Como todos os niumeros complexos que tém a sua imagem geométrica na regiao

representada na figura tém maddulo superior a 3 e nenhum deles é imaginario puro
temos que:

A opcdo correcta é:

Versaol: B
Versao2: C

Grupo |l
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2.
2.1. Sejam os acontecimentos:
A: Ter computador portatil
B: Ndo saber o nome do director

Sabemos que:

Pretendemos determinar P(Z\ N §)

Ora: P(A|B):%@ P(AnB)=P(Bx { AB - K An Qzéx%:%

Pelo que:

P(AnB)=P(ADB)=1- {ADB)= L[P @} P B )-P(AnB)]=
=1_(g+g__1j:1_ 6+15-5_ 16 14 7

5 2 6 30 30 30 15

2.2.
1

N.2 de alunos com computador portatil (C.P.): EX:LSOZ 30 e portanto 120 ndo tém C.P.

Logo a comissdo sera constituida por 4 dos 30 alunos com C.P. e 2 dos 120 sem C.P.,

pelo que o numero de comissdes diferentes é dado por:

%0C, x°C, = 27405¢ 7146 1956717
4 2

3.

Nesta experiéncia aleatdria todos os acontecimentos elementares sdo equiprovaveis
pelo que se podera utilizar a regra de Laplace, consistindo esta no quociente entre o

numero de casos favoraveis e o nimero de casos possiveis.

Nesta experiéncia, retirar simultaneamente duas bolas do saco é o mesmo que

retirar, sucessivamente, duas bolas do saco, sem reposicao.



4.1.

4.2.

Tratando-se de um saco que contém 18 bolas indistinguiveis ao tacto, qualquer uma
das 18 bolas podera sair com qualquer uma das 17 restantes. Assim, o numero de

casos possiveis sera igual a 18x 17.

Para que possamos obter um par de bolas da mesma cor, teremos que retirar 2 bolas
azuis ou 2 bolas vermelhas. Para sairem 2 bolas azuis teremos que tirar qualquer uma
das 12 bolas azuis com qualquer uma das 11 restantes da mesma cor. Para sairem 2
bolas vermelhas teremos que tirar qualquer uma das 6 bolas vermelhas com
gualguer uma das 5 restantes da mesma cor. Assim, o nimero de casos favoraveis a

saida de duas bolas da mesma cor sera igual a 12x 11+ 6x E.

Conclui-se, entdo, que a probabilidade das duas bolas extraidas serem da mesma cor

12x11+ 6% 5

éigual a
18x17

N(t)=8log,(3+1°- 8log( 8+ )= & 3log( B+ J+ 8lod t3 )&
=24log,(3+ ) - 8log( 8+ )= 16log( t3+ )1

Para qualquer t € [0,5] c.q.d.

2400 = 24 centenas

N(t)=24 - 16log ( 3+ )= 24 log( B+ )1:5_;‘@ jog( t3 )1:_2@

o BA+1= 42 o 3+1=/64-~ B= & ],:t:%c.t: g%

t=2h20m

Pelo que, para vender 2400 bilhetes foi necessario, 2h e 20 minutos.



Usando as capacidades gréficas da calculadora obtemos o grafico de f'(x)

X
-5 1
-101
Da analise do grafico podemos tirar as seguintes conclusdes:
0 0,57 3
f'(x) |n.d. - 0 + n.d.

f (x) n.d. \ Min. — n.d.

Afungdo f é decrescente em |0 ; 0,57 e é crescente em |0,57 ; §.

f admite um minimo absoluto parax=0,57

6.1.

A existir uma assimptota obliqua, esta terd que ser quando X —» —o, uma vez que o

dominio da fungao é ]—00,271]. Para que a recta de equagdo y=ax+bseja assimptota

do grafico de f, tem que se verificar que lim [f (x)-(ax+ b)] =0

X - —00

Como lim [f (x)—(ax+b)] = lim [ax+b+eX —ax—b] = lim €* =0 , fica demonstrado

X - =00 X — =00 X = —00

0 que se pretende.



6.2.

Para que a funcdo f seja continua para X=0, tem que se verificar:

lim f (x)=lim f(x)=f(0)

X-0" X—0

« lim f(x)=lim (ax+b+e')=ax0+b+e’=b+1l (1)

X-0" x>0

« f(0)=ax0+b+e’=b+1  (2)

im £ (x)=im ~ =22 S X i ) g g EUZ)
x-0" x-0" X x-0 X x-0 X x-0  2X (3)
—1-2x1=F 2=-1

De (1), (2) e (3) tem-se que: b+1=-1= b=-2

7.1.

O tridngulo [OAB] é rectangulo em B porque <cOBA é inscrito numa semi-
circunferéncia.

O perimetro do triangulo é dado por: P = OA+ OB+ AB.
Ora:

« OA=2

. cox % - OB= 2cog

. semy =ATB ~ AB= 2sen

Assim: f (a)=2+2cosr+ 2seq = f(a)= @ l+cas+ sei

c.g.d.

7.2.

Para determinar o maximizante da funcao, calcula-se o zero da funcao derivada.

f'(a)=2(-semr +cog), para a D}O,g[ :



Peloque: f'(a)=0 = 2(-semr +cog)= G- — sen +coss % eos gen

. T
Atendendo a que a D}O,g{ , temos que, necessariamente, a = Z

Iy

o |~y
g:.N

f'(a) |n.d. +

f(a) nd.| 7 | Max. \ n.d.

Logo, o valor de @ para o qual o perimetro do triangulo [OAB] é maximo é Z



